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Uloha 1. Je dany trojuholnik ABC s vy$kou CD, pri¢om D
lezi na tsetke AB. Sucet dizok stran AC, BC a priemerov
kruznic vpisanych trojuholnikom ADC a BDC (teda sucet
tiarkovanych useciek) je 26 a dizka usecky CD je 6. Urcte
obsah trojuholnika ABC. (Maria Domanyova, Patrik Bak) A

Uloha 2. Je dany pituholnik ABCDE s prave jednym nekonvexnym uhlom, a to pri vr-
chole C. Predpokladajme, Ze polpriamka AC pretina stranu DE, &m rozdeli patuholnik
na 3 zhodné trojuholniky. Dokazte, Ze pomer dlZok niektorych dvoch stran pafuholnika
ABCDE je 3:2. (Josef Tkadlec)

Uloha 3. Na kruZnici s oznatenym stredom je oznacenych n > 3 réznych bodov rozde-
Iujcich kruZnicu na oblaky oy,...,0, réznych diZok kratsich ako polkruznica. Kruznicové
operdcie umozZnuju:

(i) oznacit priese¢niky dvoch kruznic,

(i) zostrojit kruznice so stredom v niektorom z oznacenych bodov, pricom kruzidlo mdézeme
do kazdého z bodov zapichnuf maximdlne raz (kym je v iom zapichnuté, moze spravit
viacero kruznic),

(iii) uréit polohu oznaéeného bodu vzhladom na niektort z nakreslenych kruznic (teda &i
lezi na kruzZnici, vnutri nej alebo zvonka nej).

Dokazte, Ze pomocou tychto operdcii vieme ur¢if, ktory z oblukov oy, ...,0, je najdlhsi.
(Ema Cudaiova)

Uloha 4. Dve kruznice k a [ so stredmi postupne v bodoch K a L sa pretinaju v bodoch A
a B, pricom plati KA 1 AL. KruZnice k a | pretinaju tse¢ku KL postupne v bodoch P a Q.
Priamky BQ a BP druhykrét pretinaja kruZnice k a [ postupne v bodoch M a N. Dokazte, Ze
priamky PM a QN sa pretinaju v strede kruZnice vpisanej trojuholnika AKL. (Patrik Bak)

Uloha 5. Dany je tetivovy $tvoruholnik ABCD s prieseénikom uhloprie¢ok T vpisany do
kruznice w. Nech M je stredom obliika AD kruznice w obsahujtceho B a C. Predpokladajme,
Ze na useckach BT a CT lezia postupne body P # B a Q # C také, ze plati |[MP| = |MB|
a [MQ| = |MC]|. Nech O je stredom kruznice opisanej trojuholnika PQT. Dokazte, Ze plati
|ZMOA| =|«MOD,|. (Michal Pecho)

Uloha 6. Je dany konvexny Sestuholnik ABCDEF, v ktorom plati |AB| = |EF|, |BC| = |FA],
|/BCD| = |/DEF| a |tABC| = |£CDE| = |LEFA|. Dokézte, Ze kolmica na BF veden4d bodom D
prechddza ortocentrom trojuholnika ACE. (Zdenék Pezlar)



