23. januar 2026

Pre plny bodovy zisk je nutné vsetky vysledky nielen vypotitat, ale aj zdovodnit.

Uloha 1. -

Do kruznice k s polomerom r je ako na obrazku nakreslena krivka k
¢, ktord vznikla zjednotenim §iestich zhodnych $tvrtkruznic. V
zavislosti od r vyjadrite dlzku tejto krivky.

b

Uloha 2.
Dany je trojuholnik ABC splnujuci |AB| = |AC|. Ozna¢me M stred strany BC. Nech N je bod
taky, Ze plati AM || CN a |AN| = |MN]|. Uréte pomer obsahov trojuholnikov ABC a ANC.

Uloha 3.

Dany je ostrouhly trojuholnik ABC. Ozna¢me P a QQ postupne stred oblika AC neobsa-
hujtuceho B a stred obluka AB neobsahujiceho C kruznice opisanej trojuholniku ABC. Nech
R a S st body postupne na priamkach AP a AQ také, ze plati AC L. CRa AB 1 BS. Dokézte,
Ze stred kruZnice vpisanej trojuholniku ABC leZi na priamke RS.

Uloha 4.

Nech ABCD je konvexny tvoruholnik taky, Ze v jeho vnutri existuje bod P spliiajtci |AP| =
|AB|, |DP|=|DC|, |9PBA| = 2|4PAD|a|4PCD| = 2|4PDA|. Ozna¢me O stred kruZnice opisanej
trojuholniku PBC a nech M je stred usecky OP. Dokazte, ze [MA| = |MD|.

Uloha 5.

Nech ABCD je konvexny §tvoruholnik taky, Ze existuje bod E na strane AB spinajuci [JADE| =
|$DEA| = |gDCE| a [SECB| = [BEC| = |SEDC|. Dokézte, Ze jedna zo spolo¢nych doty¢nic
kruznic vpisanych trojuholnikom AED a BEC je rovnobezna s priamkou CD.

Uloha 6.

V ostrouhlom réznostrannom trojuholniku ABC ozna¢me I stred kruZnice vpisanej. Nech
M je stred obluka BC obsahujuceho bod A kruznice opisanej trojuholniku ABC. Body K
a L lezia postupne na useckach BM a CM tak, Ze priamka AK je doty¢nica ku kruZnici
opisanej trojuholniku AIC a priamka AL je doty¢nica ku kruznici opisanej trojuholniku
AIB. Dokazte, Ze body K, L, I lezia na jednej priamke.

Cas: 5 hodin



