Zagreb, 23. sije¢nja 2026.

Za puni broj bodova potrebno je obrazloZiti i precizno dokazati svoje odgovore.

Zadatak 1. -

Neka je k krug polumjera r. U krugu je konstruirano sukladnih k
6 Cetvrtina kruznica kao na slici, sto formira krivulju c¢. Odredi
duljinu krivulje ¢ (koristeci r).

b
Zadatak 2.

Neka je ABC trokut takav da je |AB| = |AC|. Neka je M poloviste duzine BC. Neka je N tocka
takva da vrijedi AM || CN i |AN|=|MN|. Odredite omjer povrsina trokuta ABC i ANC.

Zadatak 3.
Neka je ABC Ssiljastokutni trokut. Neka su P i Q redom polovista kra¢ih lukova AC i AB
opisane kruZnice trokuta ABC. Neka su Ri S redom tocke na pravcima AP i AQ takve da
vrijedi AC 1. CRi AB 1 BS. Dokazite da srediste upisane kruznice trokuta ABC leZi na
pravcu RS.

Zadatak 4.

Neka je ABCD konveksni ¢etverokut takav da postoji tocka P unutar ABCD za koju vrijedi
|AP| = |AB|, |DP| = |DC|, |§PBA| = 2|4PAD| i |$PCD| = 2|4PDA|. Neka je O srediste opisane
kruZnice trokuta PBC i neka je M poloviste duzine OP. Dokazite da vrijedi [MA| = |MD|.

Zadatak 5.

Neka je ABCD konveksni cetverokut takav da postoji tocka E na stranici AB koja zadovo-
ljava [JADE| = [{DEA| = |§DCE| i |YECB| = |[{BEC| = [JEDC|. Dokazite da je jedna od
zajednickih tangenti upisanih kruZnica trokuta AED i BEC paralelna s pravcem CD.

Zadatak 6.
Neka je ABC siljastokutni trokut sa srediStem upisane kruznice I. Neka je M poloviste luka
CB (koji sadrzi tocku A) opisane kruznice trokuta ABC. Tocke K i L leZe na duZinama BM

i CM, redom, te vrijedi da je AK tangenta na opisanu kruznicu trokuta AIC, a AL tangenta
na opisanu kruznicu trokuta AIB. Dokazite da su tocke K, L, I kolinearne.

Vrijeme: 5 sati



