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Uloha 1. Je dén trojuhelnik ABC s vyskou CD, pfi¢emz bod 1
D lezi na usecce AB. Soucet délek stran AC, BC a priméru
kruznic vepsanych trojuhelnikim ADC a BDC (tedy soucet P
¢arkovanych tusecek) je 26. Délka usecky CD je 6. Urcete ob- .~ JL i
sah trojuhelniku ABC. (Maria Domanyova, Patrik Bak) A' D B

Uloha 2. Méjme pétithelnik ABCDE s pravé jednim nekonvexnim thlem, ktery je pti vr-
cholu C. Ptfedpoklddejme, Ze poloptimka AC protind stranu DE a tim rozdéluje pétithelnik
na 3 shodné trojuhelniky. Dokazte, Ze pomér délek nékterych dvou stran pétithelniku ABCDE
je roven 3: 2. (Josef Tkadlec)

Uloha 3. Na kruznici se zvyraznénym stfedem je zvyraznénych n > 3 rtznych bodt. Ty
rozdéluji kruznici na oblouky oy,...,0, o riznych délkéach, kratsich nez je délka polokruznice.
KruZnicové operace umoznuji:

(i) zvyraznit prisec¢iky dvou kruzZnic,

(ii) sestrojit kruznici se sttedem v nékterém ze zvyraznénych bodd, pricemz kruzitko mtzeme
do kazdého bodu zapichnout maximalné jednou (jakmile je v ném zapichnuté, miZeme
sestrojit vice kruZnic),

(iii) urcit polohu zvyraznéného bodu vzhledem k nékteré z nakreslenych kruznic (tedy
jestli lezi na kruznici, vevnitf, nebo vné).

Dokazte, Ze pomoci téchto operaci umime zjistit, ktery z obloukd o4,...,0, je nejdelsi.
(Ema Cudaiova)

Uloha 4. Kruznice k a I se stiedy postupné v bodech K a L se protinaji v bodech A a B,
pricemz plati KA | AL. KruZnice k a [ protinaji tsecku KL postupné v bodech P a Q. Pfimky
BQ a BP podruhé protinaji kruznice k a I postupné v bodech M a N. Dokazte, Ze pfimky
PM a QN se protinaji ve stfedu kruznice vepsané trojuhelniku AKL. (Patrik Bak)

Uloha 5. Méjme tétivovy ¢tyituhelnik ABCD, jehoz priise¢ik thlopti¢ek oznadime T, vep-
sany do kruznice w. Necht M je stfed oblouku AD kruZnice w, ktery obsahuje body B a C.
Predpokladejme, Ze na tseckach BT a CT lezi postupné body P = B a Q = C takové, Ze plati
IMP| = IMB| a [IMQ| = IMC]|. Dale nechf O je sttedem kruZznice opsané trojahelniku PQT.
Dokazte, ze plati |/ M OA| = |/MOD|. (Michal Pecho)

Uloha 6. Je dan konvexni $estithelnik ABCDEF, ve kterém plati |AB| = |EF|, |BC| = |FA|,
|/BCD| = |/DEF| a |tABC| = |.CDE| = |LEFA|. Dokazte, Ze kolmice na BF vedena bodem D
prochazi ortocentrem trojuhelniku ACE. (Zdenék Pezlar)



